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Arkusz egzaminacyjny z matematyki na poziomie podstawowym skğadağ siň z 25 zadaŒ 

zamkniňtych wyboru wielokrotnego z jednŃ poprawnŃ odpowiedziŃ oraz 9 zadaŒ otwartych,  

w tym 6 kr·tkiej odpowiedzi i 3 rozszerzonej odpowiedzi. Zadania sprawdzağy wiadomoŜci 

oraz umiejňtnoŜci opisane w piňciu obszarach wymagaŒ og·lnych podstawy programowej  

z matematyki: 

I. Wykorzystanie i tworzenie informacji (cztery zadania zamkniňte i jedno zadanie 

otwarte kr·tkiej odpowiedzi).  

II. Wykorzystanie i interpretowanie reprezentacji (szesnaŜcie zadaŒ zamkniňtych 

i jedno zadanie otwarte kr·tkiej odpowiedzi).  

III. Modelowanie matematyczne (trzy zadania zamkniňte, jedno zadanie otwarte kr·tkiej 

odpowiedzi).  

IV. UŨycie i tworzenie strategii (dwa zadania zamkniňte, dwa zadania otwarte kr·tkiej 

odpowiedzi, dwa zadania otwarte rozszerzonej odpowiedzi).  

V. Rozumowanie i argumentacja (dwa zadania otwarte kr·tkiej odpowiedzi).  

 

ZdajŃcy mogli korzystaĺ z Wybranych wzor·w matematycznych, cyrkla, linijki oraz 

kalkulatora prostego. Za rozwiŃzanie wszystkich zadaŒ zdajŃcy m·gğ otrzymaĺ 50 punkt·w.  

 
 
 
 

 
   ZDAJłCY ROZWIłZUJłCY ZADANIA W ARKUSZU STANDARDOWYM* 

Liczba zdajŃcych 9735 

ZdajŃcy rozwiŃzujŃcy 
zadania w arkuszu 
standardowym 

z lice·w og·lnoksztağcŃcych 6236 

z technik·w 3499 

ze szk·ğ na wsi 28 

ze szk·ğ w miastach do 20 tys. mieszkaŒc·w 2024 

ze szk·ğ w miastach od 20 tys. do 100 tys. mieszkaŒc·w 3045 

ze szk·ğ w miastach powyŨej 100 tys. mieszkaŒc·w 4638 

ze szk·ğ publicznych 8478 

ze szk·ğ niepublicznych 1257 

kobiety 5262 

mňŨczyŦni 4473 

bez dysleksji rozwojowej 8830 

z dysleksjŃ rozwojowŃ 905 
 

* Dane w tabeli dotyczŃ tegorocznych absolwent·w. 

 

Z egzaminu zwolniono 5 os·b ī laureat·w i finalist·w Olimpiady Matematycznej. 

 
  

TABELA 1. 

Poziom podstawowy. Opis arkusza egzaminu maturalnego 

Poziom podstawowy. 5ŀƴŜ ŘƻǘȅŎȊŊŎŜ ǇƻǇǳƭŀŎƧƛ ȊŘŀƧŊŎȅŎƘ 
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   ZDAJłCY ROZWIłZUJłCY ZADANIA W ARKUSZACH DOSTOSOWANYCH 

ZdajŃcy rozwiŃzujŃcy 
zadania w arkuszach 
dostosowanych 

z autyzmem, w tym z zespoğem Aspergera 30 

sğabowidzŃcy  4 

niewidomi 2 

sğabosğyszŃcy 16 

niesğyszŃcy 7 

 Og·ğem 59 

 

 

 
 
 
 

 
  INFORMACJE DOTYCZłCE PRZEBIEGU EGZAMINU 

Termin egzaminu 9 czerwca 2020 

Czas trwania egzaminu dla arkusza standardowego  170 minut 

Liczba szk·ğ 247 

Liczba zespoğ·w egzaminator·w 5 

Liczba egzaminator·w 129 

Liczba obserwator·w
1
 (Ä 8 ust. 1) 1 

Liczba 
uniewaŨnieŒ

2
 

w przypadku: 

art. 44zzv 
pkt 1 

stwierdzenia niesamodzielnego rozwiŃzywania zadaŒ 
przez zdajŃcego 

0 

art. 44zzv 
pkt 2 

wniesienia lub korzystania przez zdajŃcego w sali 
egzaminacyjnej z urzŃdzenia telekomunikacyjnego 2 

art. 44zzv 
pkt 3 

zakğ·cenia przez zdajŃcego prawidğowego przebiegu 
egzaminu 

0 

art. 44zzw 
ust. 1 

stwierdzenia podczas sprawdzania pracy 
niesamodzielnego rozwiŃzywania zadaŒ przez 
zdajŃcego 

0 

art. 44zzy 
ust. 7 

stwierdzenie naruszenia przepis·w dotyczŃcych 
przeprowadzenia egzaminu maturalnego 

0 

art. 44zzy 
ust. 10 

niemoŨnoŜĺ ustalenia wyniku (np. zaginiňcie karty 
odpowiedzi) 

0 

Liczba wglŃd·w
2
 (art. 44zzz) 104 

 

 

 

  

                                                 
1
 RozporzŃdzenie Ministra Edukacji Narodowej z dnia 21 grudnia 2016 r. w sprawie szczeg·ğowych warunk·w 

i sposobu przeprowadzania egzaminu maturalnego (Dz.U. z 2016 r. poz. 2223, ze zm.). 
2
 Ustawa o systemie oŜwiaty (tekst jedn. Dz.U. z 2020 r. poz. 1327). 

TABELA 2. 

TABELA 3. 

Poziom podstawowy. Przebieg egzaminu 
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Wyniki zdajŃcych  

 
 ROZKĞAD WYNIKčW ZDAJłCYCH  

 

 

 

 

 

  WYNIKI ZDAJłCYCH ï PARAMETRY STATYSTYCZNE*  

ZdajŃcy 
Liczba 

zdajŃcych 

Minimum 

(%)  

Maksimum 

(%) 

Mediana 

(%) 

Modalna 

(%) 

średnia 

(%) 

Odchylenie 

standardowe 

(%) 

og·ğem 9735 0 100 46 46 48,79 23,93 

w tym:  

z lice·w 

og·lnoksztağcŃcych 
6236 0 100 50 46 52,51 24,98 

z technik·w 3499 2 100 40 22 42,15 20,33 

* Dane dotyczŃ wszystkich tegorocznych absolwent·w. Parametry statystyczne sŃ podane dla grup liczŃcych 30 lub wiňcej 
zdajŃcych.  
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WYKRES 1. 

TABELA 4. 

Poziom podstawowy. Podstawowe dane statystyczne 
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Poziom wykonania zadaŒ 

 
  POZIOM WYKONANIA ZADAő 

Nr 

zad. 
Wymagania og·lne 

Wymagania szczeg·ğowe 

Gdy wymaganie szczeg·ğowe dotyczy materiağu III 

etapu edukacyjnego ï dopisano (G), gdy II etapu 

edukacyjnego ï dopisano (SP). 

Poziom 

wykonania 

zadania 

(%) 

1. 
II. Wykorzystanie  

i interpretowanie reprezentacji. 

2. WyraŨenia algebraiczne. ZdajŃcy uŨywa wzor·w 

skr·conego mnoŨenia 
2

a b  oraz 
2 2a b  (2.1). 

71 

2. 
II. Wykorzystanie  

i interpretowanie reprezentacji. 

1. Liczby rzeczywiste. ZdajŃcy oblicza potňgi  

o wykğadnikach wymiernych i stosuje prawa dziağaŒ  

na potňgach o wykğadnikach wymiernych (1.4). 

58 

3. 
II. Wykorzystanie  
i interpretowanie reprezentacji.  
 

1. Liczby rzeczywiste. ZdajŃcy wykorzystuje definicjň 
logarytmu i stosuje w obliczeniach wzory na logarytm 
iloczynu, logarytm ilorazu i logarytm potňgi  
o wykğadniku naturalnym (1.6). 

74 

4. 
I. Wykorzystanie  

i tworzenie informacji. 

1. Liczby rzeczywiste. ZdajŃcy wykonuje obliczenia 

procentowe, oblicza podatki, zysk z lokat (1.9). 
78 

5. 
I. Wykorzystanie  

i tworzenie informacji. 

3. R·wnania i nier·wnoŜci. ZdajŃcy rozwiŃzuje 

nier·wnoŜci pierwszego stopnia z jednŃ niewiadomŃ 

(3.3). 

62 

6. 
I. Wykorzystanie  

i tworzenie informacji. 

3. R·wnania i nier·wnoŜci. ZdajŃcy korzysta z 

wğasnoŜci iloczynu przy rozwiŃzywaniu r·wnaŒ typu 

1 7 0x x x  (3.7). 

62 

7. 
II. Wykorzystanie  

i interpretowanie reprezentacji. 

4. Funkcje. ZdajŃcy interpretuje wsp·ğczynniki 

wystňpujŃce we wzorze funkcji kwadratowej w postaci 

kanonicznej, w postaci og·lnej i w postaci iloczynowej 

(o ile istniejŃ) (4.10). 

62 

8. 
II. Wykorzystanie  

i interpretowanie reprezentacji. 

4. Funkcje. ZdajŃcy wyznacza wartoŜĺ najmniejszŃ  
i wartoŜĺ najwiňkszŃ funkcji kwadratowej  
w przedziale domkniňtym (4.11). 

77 

9. 
II. Wykorzystanie  

i interpretowanie reprezentacji. 

4. Funkcje. ZdajŃcy wykorzystuje wğasnoŜci funkcji 

liniowej i kwadratowej do interpretacji zagadnieŒ 

geometrycznych, fizycznych itp. (takŨe osadzonych  

w kontekŜcie praktycznym) (4.12). 

75 

10. 
I. Wykorzystanie  

i tworzenie informacji. 

3. R·wnania i nier·wnoŜci. ZdajŃcy sprawdza, czy 

dana liczba rzeczywista jest rozwiŃzaniem r·wnania 

lub nier·wnoŜci (3.1). 

75 

11. 
II. Wykorzystanie  
i interpretowanie reprezentacji.  
 

4. Funkcje. ZdajŃcy interpretuje wsp·ğczynniki 

wystňpujŃce we wzorze funkcji liniowej (4.7). 
58 

12. II. Wykorzystanie  4. Funkcje. ZdajŃcy oblicza ze wzoru wartoŜĺ funkcji 66 

TABELA 5. 
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i interpretowanie reprezentacji. dla danego argumentu. Posğuguje siň poznanymi 

metodami rozwiŃzywania r·wnaŒ do obliczenia,  

dla jakiego argumentu funkcja przyjmuje danŃ wartoŜĺ 

(4.2). 

13. 
II. Wykorzystanie  

i interpretowanie reprezentacji. 

8. Geometria na pğaszczyŦnie kartezjaŒskiej. ZdajŃcy 

bada r·wnolegğoŜĺ i prostopadğoŜĺ prostych  

na podstawie ich r·wnaŒ kierunkowych (8.2). 

74 

14. 
III. Modelowanie 
matematyczne.  
 

5. CiŃgi. ZdajŃcy wyznacza wyrazy ciŃgu okreŜlonego 

wzorem og·lnym (5.1). 
78 

15. 
III. Modelowanie 
matematyczne.  
 

5. CiŃgi. ZdajŃcy stosuje wz·r na n-ty wyraz i na sumň 

n-poczŃtkowych wyraz·w ciŃgu arytmetycznego (5.3). 
87 

16. 
II. Wykorzystanie  
i interpretowanie reprezentacji.  
 

4. Funkcje. ZdajŃcy wyznacza wz·r funkcji liniowej na 

podstawie informacji o funkcji lub o jej wykresie (4.6). 
66 

17. 
IV. UŨycie i tworzenie strategii.  
 

7. Planimetria. ZdajŃcy stosuje zaleŨnoŜci miňdzy 
kŃtem Ŝrodkowym i kŃtem wpisanym (7.1). 
 

79 

18. 
II. Wykorzystanie  
i interpretowanie reprezentacji.   
 

8. Geometria na pğaszczyŦnie kartezjaŒskiej. ZdajŃcy 

wyznacza r·wnanie prostej przechodzŃcej przez dwa 

dane punkty (w postaci kierunkowej lub og·lnej) (8.1). 

72 

19. 
II. Wykorzystanie  
i interpretowanie reprezentacji.  
 

6. Trygonometria. ZdajŃcy wykorzystuje definicje  

i wyznacza wartoŜci funkcji sinus, cosinus i tangens 

kŃt·w o miarach od 0Á do 180Á (6.1). 

67 

20. 
II. Wykorzystanie  
i interpretowanie reprezentacji.  
 

8. Geometria na pğaszczyŦnie kartezjaŒskiej. ZdajŃcy 

oblicza odlegğoŜĺ dw·ch punkt·w (8.6). 
60 

21. 
III. Modelowanie 
matematyczne.  
 

10. Elementy statystyki opisowej. Teoria 

prawdopodobieŒstwa i kombinatoryka. ZdajŃcy zlicza 

obiekty w prostych sytuacjach kombinatorycznych, 

niewymagajŃcych uŨycia wzor·w kombinatorycznych, 

stosuje reguğň mnoŨenia i reguğň dodawania (10.2). 

83 

22. 
IV. UŨycie i tworzenie strategii.  
 

G10. Figury pğaskie. ZdajŃcy oblicza pola i obwody 
tr·jkŃt·w i czworokŃt·w (G10.9). 
 

56 

23. 
II. Wykorzystanie  
i interpretowanie reprezentacji.  
 

G9. Statystyka opisowa i wprowadzenie do rachunku 

prawdopodobieŒstwa. ZdajŃcy wyznacza ŜredniŃ 

arytmetycznŃ i medianň zestawu danych (G9.4). 

66 

24. 
II. Wykorzystanie  
i interpretowanie reprezentacji.  
 

G11. Bryğy. ZdajŃcy oblicza pole powierzchni i objňtoŜĺ 

graniastosğupa prostego, ostrosğupa, walca, stoŨka, kuli 

(takŨe w zadaniach osadzonych w kontekŜcie 

praktycznym) (G11.2). 

62 
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25. 
II. Wykorzystanie  
i interpretowanie reprezentacji.  
 

G11. Bryğy. ZdajŃcy oblicza pole powierzchni i objňtoŜĺ 

graniastosğupa prostego, ostrosğupa, walca, stoŨka, kuli 

(takŨe w zadaniach osadzonych w kontekŜcie 

praktycznym) (G11.2). 

67 

26. 
II. Wykorzystanie  

i interpretowanie reprezentacji. 

3. R·wnania i nier·wnoŜci. ZdajŃcy rozwiŃzuje 

nier·wnoŜci kwadratowe z jednŃ niewiadomŃ (3.5). 
53 

27. 
I. Wykorzystanie i tworzenie 

informacji. 

3. R·wnania i nier·wnoŜci. ZdajŃcy korzysta  
z wğasnoŜci iloczynu przy rozwiŃzywaniu r·wnaŒ typu 

1 7 0x x x  (3.7). 
57 

28. 
V. Rozumowanie  
i argumentacja. 
 

2. WyraŨenia algebraiczne. ZdajŃcy uŨywa wzor·w 

skr·conego mnoŨenia 
2

a b  oraz 2 2a b  (2.1). 
16 

29. 
V. Rozumowanie  
i argumentacja.  
 

7. Planimetria. ZdajŃcy rozpoznaje tr·jkŃty podobne  
i wykorzystuje (takŨe w kontekstach praktycznych) 
cechy podobieŒstwa tr·jkŃt·w (7.1). 
SP9. WielokŃty, koğa, okrňgi. ZdajŃcy rozpoznaje  

i nazywa tr·jkŃty ostrokŃtne, prostokŃtne  

i rozwartokŃtne, r·wnoboczne i r·wnoramienne 

(SP9.1). 

12 

30. 
III. Modelowanie 
matematyczne.  
 

10. Elementy statystyki opisowej. Teoria 

prawdopodobieŒstwa i kombinatoryka. ZdajŃcy oblicza 

prawdopodobieŒstwa w prostych sytuacjach, stosujŃc 

klasycznŃ definicjň prawdopodobieŒstwa (10.3). 

52 

31. IV. UŨycie i tworzenie strategii. 

6. Trygonometria. ZdajŃcy stosuje proste zaleŨnoŜci 

miňdzy funkcjami trygonometrycznymi:

2 2sin cos 1, 
sin

tg
cos

, oraz 

sin 90 cos  (6.4). 

34 

32. 
IV. UŨycie i tworzenie strategii.  
 

8. Geometria na pğaszczyŦnie kartezjaŒskiej. ZdajŃcy 

wyznacza r·wnanie prostej, kt·ra jest r·wnolegğa lub 

prostopadğa do prostej danej w postaci kierunkowej  

i przechodzi przez dany punkt (8.3). ZdajŃcy oblicza 

wsp·ğrzňdne punktu przeciňcia dw·ch prostych (8.4). 

ZdajŃcy wyznacza wsp·ğrzňdne Ŝrodka odcinka (8.5). 

18 

33. 
IV. UŨycie i tworzenie strategii. 
 

5. CiŃgi. ZdajŃcy stosuje wz·r na n-ty wyraz i sumň n 

poczŃtkowych wyraz·w ciŃgu geometrycznego (5.4). 
27 

34. 
IV. UŨycie i tworzenie strategii.  
 

9. Stereometria. ZdajŃcy rozpoznaje  
w graniastosğupach i ostrosğupach kŃt miňdzy 
odcinkami i pğaszczyznami (miňdzy krawňdziami  
i Ŝcianami, przekŃtnymi i Ŝcianami), oblicza miary tych 
kŃt·w (9.2). 
6. Trygonometria. ZdajŃcy wykorzystuje definicje  

i wyznacza wartoŜci funkcji sinus, cosinus i tangens 

kŃt·w o miarach od 0 do 180 (6.1). 

17 
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  POZIOM WYKONANIA ZADAő W OBSZARZE WYMAGAő OGčLNYCH 
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Arkusz egzaminacyjny z matematyki na poziomie rozszerzonym zawierağ 4 zadania 
zamkniňte wielokrotnego wyboru, 11 zadaŒ otwartych, w tym 7 zadaŒ kr·tkiej i 4 zadania 
rozszerzonej odpowiedzi. Zadania sprawdzağy wiadomoŜci oraz umiejňtnoŜci opisane 
w piňciu obszarach wymagaŒ og·lnych podstawy programowej z matematyki:  
 

I. Wykorzystanie i tworzenie informacji (jedno zadanie zamkniňte).  

II. Wykorzystanie i interpretowanie reprezentacji (dwa zadania zamkniňte).  

III. Modelowanie matematyczne (jedno zadanie zamkniňte i trzy zadania otwarte 

rozszerzonej odpowiedzi).  

IV. UŨycie i tworzenie strategii (dwa zadania otwarte kr·tkiej odpowiedzi i trzy zadania 

otwarte rozszerzonej odpowiedzi).  

V. Rozumowanie i argumentacja (dwa zadania otwarte kr·tkiej odpowiedzi i jedno 

zadanie otwarte rozszerzonej odpowiedzi).  

 

ZdajŃcy mogli korzystaĺ z Wybranych wzor·w matematycznych, cyrkla, linijki oraz 

kalkulatora prostego. Za rozwiŃzanie wszystkich zadaŒ zdajŃcy m·gğ otrzymaĺ 50 punkt·w.  

 
 
 
 
 
 

 
   ZDAJłCY ROZWIłZUJłCY ZADANIA W ARKUSZU STANDARDOWYM* 

Liczba zdajŃcych 2031 

ZdajŃcy rozwiŃzujŃcy 
zadania w arkuszu 
standardowym 

z lice·w og·lnoksztağcŃcych 1248 

z technik·w 783 

ze szk·ğ na wsi 0 

ze szk·ğ w miastach do 20 tys. mieszkaŒc·w 275 

ze szk·ğ w miastach od 20 tys. do 100 tys. mieszkaŒc·w 685 

ze szk·ğ w miastach powyŨej 100 tys. mieszkaŒc·w 1071 

ze szk·ğ publicznych 1880 

ze szk·ğ niepublicznych 151 

kobiety 724 

mňŨczyŦni 1307 

bez dysleksji rozwojowej 1796 

z dysleksjŃ rozwojowŃ 235 
 

* Dane w tabeli dotyczŃ tegorocznych absolwent·w. 

Z egzaminu zwolniono 5 os·b ī laureat·w i finalist·w Olimpiady Matematycznej. 

 
  

Poziom rozszerzony. 5ŀƴŜ ŘƻǘȅŎȊŊŎŜ ǇƻǇǳƭŀŎƧƛ ȊŘŀƧŊŎȅŎƘ 

Poziom rozszerzony. Opis arkusza egzaminu maturalnego 

TABELA 1. 
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   ZDAJłCY ROZWIłZUJłCY ZADANIA W ARKUSZACH DOSTOSOWANYCH 

ZdajŃcy rozwiŃzujŃcy 
zadania w arkuszach 
dostosowanych 

z autyzmem, w tym z zespoğem Aspergera 2 

sğabowidzŃcy  2 

niewidomi 0 

sğabosğyszŃcy 4 

niesğyszŃcy 1 

 Og·ğem 9 

 

 
 
 

 

 
 
 

 
  INFORMACJE DOTYCZłCE PRZEBIEGU EGZAMINU 

Termin egzaminu 15 czerwca 2020 

Czas trwania egzaminu dla arkusza standardowego  180 minut 

Liczba szk·ğ 155 

Liczba zespoğ·w egzaminator·w 2 

Liczba egzaminator·w 53 

Liczba obserwator·w
2
 (Ä 8 ust. 1) 0 

Liczba 
uniewaŨnieŒ

3
 

w przypadku: 

art. 44zzv 
pkt 1 

stwierdzenia niesamodzielnego rozwiŃzywania zadaŒ 
przez zdajŃcego 

0 

art. 44zzv 
pkt 2 

wniesienia lub korzystania przez zdajŃcego w sali 
egzaminacyjnej z urzŃdzenia telekomunikacyjnego 0 

art. 44zzv 
pkt 3 

zakğ·cenia przez zdajŃcego prawidğowego przebiegu 
egzaminu 

0 

art. 44zzw 
ust. 1 

stwierdzenia podczas sprawdzania pracy 
niesamodzielnego rozwiŃzywania zadaŒ przez 
zdajŃcego 

0 

art. 44zzy 
ust. 7 

stwierdzenie naruszenia przepis·w dotyczŃcych 
przeprowadzenia egzaminu maturalnego 

0 

art. 44zzy 
ust. 10 

niemoŨnoŜĺ ustalenia wyniku (np. zaginiňcie karty 
odpowiedzi) 

0 

Liczba wglŃd·w
3
 (art. 44zzz) 17 

 

 

 
 
 
 

                                                 
2
 RozporzŃdzenie Ministra Edukacji Narodowej z dnia 21 grudnia 2016 r. w sprawie szczeg·ğowych warunk·w 

i sposobu przeprowadzania egzaminu maturalnego (Dz.U. z 2016 r. poz. 2223, ze zm.). 
3
 Ustawa o systemie oŜwiaty (tekst jedn. Dz.U. z 2020 r. poz. 1327). 

Poziom rozszerzony. Przebieg egzaminu 

TABELA 3. 

TABELA 2. 
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Wyniki zdajŃcych  

 
 ROZKĞAD WYNIKčW ZDAJłCYCH  

 

 

 

  WYNIKI ZDAJłCYCH ï PARAMETRY STATYSTYCZNE*  

ZdajŃcy 
Liczba 

zdajŃcych 

Minimum 

(%)  

Maksimum 

(%) 

Mediana 

(%) 

Modalna 

(%) 

średnia 

(%) 

Odchylenie 

standardowe 

(%) 

og·ğem 2031 0 100 20 4 30,16 26,78 

w tym:  

z lice·w 

og·lnoksztağcŃcych 
1248 38 8 0 100 40,43 27,27 

z technik·w 783 8 4 0 88 13,79 15,47 

* Dane dotyczŃ wszystkich tegorocznych absolwent·w. Parametry statystyczne sŃ podane dla grup liczŃcych 30 lub wiňcej 
zdajŃcych. 
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Poziom rozszerzony. Podstawowe dane statystyczne 

WYKRES 1. 

TABELA 4. 
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Poziom wykonania zadaŒ 

 
  POZIOM WYKONANIA ZADAő 

Nr 

zad. 
Wymagania og·lne 

 

Wymagania szczeg·ğowe 

 

Poziom 

wykonania 

zadania 

(%) 

1. 
I. Wykorzystanie  

i tworzenie informacji. 

3. R·wnania i nier·wnoŜci. ZdajŃcy stosuje twierdzenie 

o reszcie z dzielenia wielomianu przez dwumian x ï a 

(R3.4). 

64 

2. 
II. Wykorzystanie  

i interpretowanie reprezentacji. 

5. CiŃgi. ZdajŃcy oblicza granice ciŃg·w, korzystajŃc  

z granic ciŃg·w typu 
1

n
, 

2

1

n
 oraz z twierdzeŒ 

o dziağaniach na granicach ciŃg·w (R5.2). 

83 

3. 
III. Modelowanie 

matematyczne. 

10. Elementy statystyki opisowej. Teoria 
prawdopodobieŒstwa i kombinatoryka. ZdajŃcy 
korzysta z twierdzenia o prawdopodobieŒstwie 
cağkowitym (10.R.3) 

79 

4. 
II. Wykorzystanie  

i interpretowanie reprezentacji. 

2. WyraŨenia algebraiczne. ZdajŃcy uŨywa wzor·w 

skr·conego mnoŨenia 
2

a b  oraz 2 2a b  (2.1). 

ZdajŃcy uŨywa wzor·w skr·conego mnoŨenia 
3

a b

oraz 3 3a b  (R2.1). 

54 

5. IV. UŨycie i tworzenie strategii. 

7. Planimetria. ZdajŃcy znajduje zwiŃzki miarowe  

w figurach pğaskich z zastosowaniem twierdzenia 

sinus·w i twierdzenia cosinus·w (R7.5). 

31 

6. 
IV. UŨycie i tworzenie strategii.  
 

1. Liczby rzeczywiste. ZdajŃcy wykorzystuje pojňcie 
wartoŜci bez wzglňdnej i jej interpretacjň geometrycznŃ 
(R1.1). 
4. Funkcje. ZdajŃcy szkicuje wykres funkcji okreŜlonej 
w r·Ũnych przedziağach r·Ũnymi wzorami; odczytuje 
wğasnoŜci takiej funkcji z wykresu (R4.4). 
 

26 

7. 

V. Rozumowanie  
i argumentacja. 
  
 

7. Planimetria. ZdajŃcy rozpoznaje tr·jkŃty podobne  

i wykorzystuje (takŨe w kontekstach praktycznych) 

cechy podobieŒstwa tr·jkŃt·w (7.3). 

17 

8. 
V. Rozumowanie  
i argumentacja. 
 

2. WyraŨenia algebraiczne. ZdajŃcy uŨywa wzor·w 

skr·conego mnoŨenia 
2

a b  oraz 
2 2a b  (2.1). 

25 

9. IV. UŨycie i tworzenie strategii. 
6. Trygonometria. ZdajŃcy rozwiŃzuje r·wnania  

i nier·wnoŜci trygonometryczne (R6.6).  
39 

10. 
V. Rozumowanie  
i argumentacja.  

5. CiŃgi. ZdajŃcy stosuje wz·r na n-ty wyraz i na sumň 30 

TABELA 5. 
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 n-poczŃtkowych wyraz·w ciŃgu arytmetycznego (5.3). 

ZdajŃcy stosuje wz·r na n-ty wyraz i na sumň  

n-poczŃtkowych wyraz·w ciŃgu geometrycznego (5.4). 

11. 
III. Modelowanie 
matematyczne. 
 

3. R·wnania i nier·wnoŜci. ZdajŃcy stosuje wzory 

Vi¯teôa (R3.1). 
40 

12. IV. UŨycie i tworzenie strategii. 

7. Planimetria. ZdajŃcy znajduje obrazy niekt·rych figur 
geometrycznych w jednokğadnoŜci (odcinka, tr·jkŃta, 
czworokŃta itp.) (R7.3). 
8. Geometria na pğaszczyŦnie kartezjaŒskiej. ZdajŃcy 

posğuguje siň r·wnaniem okrňgu 
2 2 2x a y b r

oraz opisuje koğa za pomocŃ nier·wnoŜci (R8.5). 

28 

13. 
III. Modelowanie 
matematyczne. 
 

10. Elementy statystyki opisowej. Teoria 

prawdopodobieŒstwa i kombinatoryka. ZdajŃcy 

wykorzystuje wzory na liczbň permutacji, kombinacji, 

wariacji i wariacji z powt·rzeniami do zliczania 

obiekt·w w bardziej zğoŨonych sytuacjach 

kombinatorycznych (R10.1). 

16 

14. 
IV. UŨycie i tworzenie strategii. 
 

9. Stereometria. ZdajŃcy stosuje trygonometriň  
do obliczeŒ dğugoŜci odcink·w, miar kŃt·w, p·l  
powierzchni i objňtoŜci (9.6). 
7. Planimetria. ZdajŃcy stosuje twierdzenia 

charakteryzujŃce czworokŃty wpisane w okrŃg  

i czworokŃty opisane na okrňgu (R9.1). 

18 

15. 
III. Modelowanie 
matematyczne. 
 

11. Rachunek r·Ũniczkowy. ZdajŃcy stosuje pochodne 

do rozwiŃzywania zagadnieŒ optymalizacyjnych 

(R11.6). 

29 
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  POZIOM WYKONANIA ZADAő W OBSZARZE WYMAGAő OGčLNYCH 
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Analiza jakoŜciowa zadaŒ 

 

Zadania, z kt·rymi zdajŃcy poradzili sobie najsğabiej 

 

Na poziomie podstawowym moŨna zauwaŨyĺ, Ũe nadal najwiňksze trudnoŜci sprawiajŃ 

maturzystom zadania dotyczŃce udowodnienia twierdzenia. Wzglňdnie trudne 

dla maturzyst·w okazağy siň zadania 28. i 29. (dow·d algebraiczny i dow·d geometryczny). 

Byğy to zadania z obszaru Rozumowanie i argumentacja. Rozumowanie matematyczne 

i argumentacja to umiejňtnoŜĺ podawania matematycznych argument·w uzasadniajŃcych 

poprawnoŜĺ przeprowadzonego rozumowania. O prowadzeniu rozumowania Ŝwiadczy fakt, 

Ũe zdajŃcy wyjaŜniania, dostrzega zwiŃzki, zaleŨnoŜci i prawidğowoŜci, dostrzega 

podobieŒstwa miňdzy obiektami, zdarzeniami, pojňciami, wykorzystuje prawidğowoŜci, 

uog·lnia, uzasadnia, dobiera trafne argumenty, stosuje trafne obiekty matematyczne, 

reprezentacje i narzňdzia matematyczne oraz zapisuje dow·d. 

 

W zadaniu 29. zdajŃcy osiŃgnňli poziom wykonania 12%, zaŜ w zadaniu 28. ï 16%. 

PrzyczynŃ tak niskich wynik·w jest zar·wno niski poziom opanowania umiejňtnoŜci 

przeprowadzania i zapisania prostego rozumowania skğadajŃcego siň z kilku krok·w, jak 

r·wnieŨ opuszczenia obu zadaŒ typu ĂwykaŨò przez, ciŃgle niemağŃ, czňŜĺ maturzyst·w. 

ZauwaŨyĺ jednak trzeba, Ũe coraz wiňkszy odsetek zdajŃcych podejmuje siň rozwiŃzania 

tego typu zadaŒ. Przeanalizujmy zatem poprawne sposoby rozwiŃzaŒ oraz bğňdy, jakie 

wystŃpiğy w dw·ch zadaniach o najniŨszych wskaŦnikach ğatwoŜci. Najtrudniejsze byğo 

zadanie 29., kt·re wymagağo od maturzysty uzasadnienia, Ũe dğugoŜĺ odcinka CF zawartego 

w boku BC tr·jkŃta r·wnobocznego ABC stanowi 9
16

 dğugoŜci boku tego tr·jkŃta.  

Aby wykazaĺ, Ũe dğugoŜĺ rozwaŨanego odcinka CF  jest r·wna 9
16

 dğugoŜci boku tr·jkŃta  

ABC, przy zağoŨeniu, Ũe odcinek CE stanowi 3
4

 wysokoŜci CD tego tr·jkŃta, moŨna byğo 

zauwaŨyĺ, Ũe tr·jkŃt CDB jest poğowŃ danego tr·jkŃta r·wnobocznego o boku BC, wiňc 

3
2

CD BC . Z tej zaleŨnoŜci oraz wobec zağoŨenia 3
4

CE CD  wynika, Ũe dğugoŜĺ 

odcinka CE jest r·wna 3 3
8

CE BC . Nastňpnie naleŨağo zauwaŨyĺ, Ũe r·wnieŨ tr·jkŃt 

CEF  jest poğowŃ tr·jkŃta r·wnobocznego o boku CE, a odcinek CF jest wysokoŜciŃ tego 

tr·jkŃta. Wobec tego 3
2

CF CE . Pozostağo podstawiĺ wyraŨenie 3 3
8

BC  za CE, co 

prowadziğo do otrzymania zaleŨnoŜci9
16

CF BC  (przykğad 1.). 

 
Drugi spos·b polegağ na zauwaŨeniu, Ũe tr·jkŃt BCD jest tr·jkŃtem prostokŃtnym o kŃtach 

ostrych 30  i 60  i o przeciwprostokŃtnej BC oraz zapisaniu wysokoŜci CD tego tr·jkŃta 

w zaleŨnoŜci od dğugoŜci boku BC jako 3
2

CD BC . Nastňpnie przeprowadzeniu 

analogicznego rozumowania jak w sposobie pierwszym, Ũe tr·jkŃt CEF jest poğowŃ tr·jkŃta 

r·wnobocznego o wysokoŜci CF, z czego wynika, Ũe bok CE tego tr·jkŃta ma dğugoŜĺ 

Komentarz 
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2 3

3

CF
 . Wobec tego oraz zağoŨenia 3

4
CE CD , po podstawieniu otrzymanych wyraŨeŒ 

za CE oraz CD, otrzymujemy zaleŨnoŜĺ 9
16

CF BC  (przykğad 2.). 

Trzeci spos·b rozwiŃzania byğ analogiczny do sposobu drugiego. Polegağ na zauwaŨeniu, 

Ũe tr·jkŃt BCD  jest tr·jkŃtem prostokŃtnym o kŃtach ostrych 30  i 60  oraz 

o przeciwprostokŃtnej BC. Nastňpnie wykorzystaniu zaleŨnoŜci miňdzy bokami tego typu 

tr·jkŃta oraz zapisaniu dğugoŜci przeciwprostokŃtnej BC i wysokoŜci CD tego tr·jkŃta 

w zaleŨnoŜci od dğugoŜci przyprostokŃtnej BD jako 2BC BD  i 3CD BD . Wobec 

tego oraz zağoŨenia 3
4

CE CD , po podstawieniu wyraŨenia za CD, otrzymujemy 

3
4

3CE BD . Nastňpnie przeprowadzeniu analogicznego rozumowania jak w sposobie 

pierwszym, Ũe tr·jkŃt CEF jest poğowŃ tr·jkŃta r·wnobocznego, wiňc wysokoŜĺ 
9

8
CF BD . 

A stŃd 
9

16

CF

BC
, co prowadziğo do otrzymania zaleŨnoŜci 9

16
CF BC  (przykğad 3.) 

W sposobie czwartym rozwiŃzania wystarczyğo zauwaŨyĺ na mocy cechy (kŃt, kŃt, kŃt) 

podobieŒstwo tr·jkŃt·w BCD i ECF, zatem 
BC CD

CE CF
. Nastňpnie wykorzystaĺ fakt, 

Ũe tr·jkŃt ABC jest r·wnoboczny, wiňc wysokoŜĺ CD tego tr·jkŃta  jest r·wna 

3

2

BC
CD . I, wobec tego oraz zağoŨenia 3

4
CE CD , skala k podobieŒstwa tr·jkŃt·w 

BCD i ECF jest r·wna: . Dalej, zauwaŨeniu, Ũe r·wnieŨ
CD

k
CF

, wiňc 

8 3

9

CD
CF . Podstawienie otrzymanych wyraŨeŒ za CD i CE, prowadziğo do otrzymania 

zaleŨnoŜci 9
16

CF BC  (przykğad 4.). 

 

Spos·b z wykorzystaniem podobieŒstwa tr·jkŃt·w byğ najczňŜciej stosowanym przez 

zdajŃcych sposobem przeprowadzenia rozumowania (przykğad 4.).  

 

PoniŨej zamieszczamy poprawne rozwiŃzania tego zadania wykorzystujŃce om·wione 

sposoby (przykğad 1., przykğad 2., przykğad 3., przykğad 4.). 
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Przykğad 1. 

 
 

 

ZdajŃcy wykazağ siň umiejňtnoŜciŃ przeprowadzania i zapisania prostego rozumowania 

skğadajŃcego siň z kilku krok·w oraz w dowodzie podağ poprawnŃ argumentacjň, 

wykorzystujŃc odpowiednie zwiŃzki miňdzy obiektami. 
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Przykğad 2. 

 
 

ZdajŃcy zauwaŨyğ, Ũe tr·jkŃty BDC i EFC sŃ tr·jkŃtami prostokŃtnymi o kŃtach ostrych 30  

i 60  oraz poprawnie wyznaczyğ dğugoŜci bok·w w kaŨdym z tych tr·jkŃt·w. Nastňpnie 

obliczyğ stosunek dğugoŜci bok·w 
9

16

CF

CB
 i stwierdziğ zakoŒczenie dowodu. 
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Przykğad 3. 

 
 

ZdajŃcy zauwaŨyğ, Ũe tr·jkŃt ABC jest tr·jkŃtem r·wnobocznym, uwzglňdniğ zağoŨenie 

i zapisağ zwiŃzek miňdzy odcinkiem CE a dğugoŜciŃ boku BC tr·jkŃta ABC. Nastňpnie 

zauwaŨyğ, Ũe tr·jkŃt CEF jest tr·jkŃtem prostokŃtnym o kŃtach ostrych  i skorzystağ 

z zaleŨnoŜci miňdzy dğugoŜciami bok·w takiego tr·jkŃta. W ostatnim etapie rozwiŃzania 

wyznaczyğ dğugoŜĺ boku CF tr·jkŃta CEF w zaleŨnoŜci od dğugoŜci boku tr·jkŃta 

r·wnobocznego ABC.  
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Przykğad 4. 

 
 

ZdajŃcy oznaczyğ dğugoŜĺ boku BC przez x, zauwaŨyğ, Ũe tr·jkŃty BCD i EFC sŃ podobne 

na mocy cechy (kŃt, kŃt, kŃt) i wyznaczyğ dğugoŜci odpowiednich bok·w w zaleŨnoŜci od x. 

Nastepnie obliczyğ skalň podobieŒstwa tr·jkŃt·w 
8 3

9
k , zapisağ zaleŨnoŜĺ miňdzy 

odpowiednimi przyprostokŃtnymi tr·jkŃt·w podobnych 
CD

CF
k

, co po podstawieniu 

wielkoŜci doprowadziğo do otrzymania tezy 9
16

CF BC . 

  



Sprawozdanie za rok 2020 

Strona 23 z 78 

Niekt·rzy zdajŃcy do wyznaczenia zaleŨnoŜci w tr·jkŃtach prostokŃtnych BCD i CEF 

korzystali z definicji funkcji trygonometrycznych (przykğad 5.) 

 

Przykğad 5. 
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Sz·sty spos·b rozwiŃzania podejmowany przez zdajŃcych polegağ na ğŃczeniu element·w 

kilku sposob·w opisanych wczeŜniej. Zasadnicze trudnoŜci rozwiŃzania zadania zdajŃcy 

najczňŜciej pokonywali analogicznie jak w poprzednio om·wionych przykğadach (przykğad 6. 

i przykğad 7.). 

Przykğad 6. 

 
 

ZdajŃcy najpierw wykorzystağ zaleŨnoŜĺ miňdzy wysokoŜciŃ i bokiem w tr·jkŃcie 

r·wnobocznym, skorzystağ z zağoŨenia i wyznaczyğ 3 3
8

CE BC . Nastňpnie zauwaŨyğ, 

Ũe tr·jkŃty BDC oraz FEC sŃ podobne. Zapisağ r·wnoŜĺ stosunk·w odpowiednich bok·w 

CD CF

CB CE
, z proporcji wyznaczyğ CF i po podstawieniu wczeŜniej otrzymanych wyraŨeŒ 

za CE oraz CD, otrzymağ tezň 9
16

CF BC . 
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Przykğadem 7. ilustrujemy rozwiŃzanie, w kt·rym zdajŃcy skorzystağ z zağoŨenia, ustaliğ 

poprawne zwiŃzki miňdzy odcinkami tr·jkŃt·w BCD oraz CEF i otrzymağ 3 3
2

xCF  oraz 

2 4 3
3

xCB . Nastňpnie sprawdziğ, Ũe dla obliczonych wielkoŜci zaleŨnoŜĺ 9
16

CF BC  

jest prawdziwa. 

 

Przykğad 7. 
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WŜr·d rozwiŃzaŒ byğy r·wnieŨ takie, w kt·rych zdajŃcy zauwaŨyli, Ũe tr·jkŃty BCD i CEF sŃ 

prostokŃtne o kŃtach ostrych 30 ,60 i zastosowali funkcje trygonometryczne 

do wyznaczenia dğugoŜci odcink·w BC i CF (przykğad 8.). 

 

Przykğad 8. 

 
 

 

PodkreŜliĺ naleŨy, Ũe w zadaniach, w kt·rych istotŃ jest uzasadnienie tezy, maksymalnŃ 

liczbň punkt·w moŨna otrzymaĺ tylko za rozwiŃzanie zawierajŃce peğne uzasadnienie. 

Oznacza to w szczeg·lnoŜci, Ũe w zadaniu 29. dwa punkty za rozwiŃzanie byğy przyznawane 

jedynie zdajŃcym, kt·rzy przedstawili w peğni poprawne rozumowanie wykazywanej 

prawidğowoŜci. 

CzňŜĺ zdajŃcych poprawnie rozpoczynağa rozwiŃzywanie zadania, jednak albo nie potrafiğa 

przedstawiĺ peğnego rozumowania, pomijajŃc istotne elementy dowodu, albo nie potrafiğa 

doprowadziĺ rozumowania poprawnie do koŒca, albo teŨ nie koŒczyğa rozumowania. 

Prezentujemy przykğady takich niepeğnych rozumowaŒ.  
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W przykğadzie 9. zdajŃcy zauwaŨyğ, Ũe tr·jkŃty BCD oraz CEF sŃ prostokŃtne o kŃtach 

ostrych 30  i 60 , wykorzystağ zağoŨenie i poprawnie zapisağ zaleŨnoŜci dla bok·w kaŨdego 

z tych tr·jkŃt·w z osobna. Jednak nie potrafiğ powiŃzaĺ wzajemnych zaleŨnoŜci miňdzy tymi 

tr·jkŃtami, podstawiĺ i przeksztağciĺ do postaci 9
16

CF BC . 

Przykğad 9.  
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ZdajŃcy, kt·rego rozwiŃzanie prezentujemy w przykğadzie 10., zapisağ ukğad warunk·w, 

czňŜciowo zaznaczajŃc zaleŨnoŜci na rysunku, jednak r·wnieŨ nie potrafiğ doprowadziĺ 

rozwiŃzania do koŒca. 

 
Przykğad 10. 
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Przykğadem 11. ilustrujemy rozwiŃzanie zdajŃcego, kt·ry zauwaŨyğ, Ũe tr·jkŃty BCD i CFE sŃ 

tr·jkŃtami prostokŃtnymi o kŃtach ostrych30 ,60  i zapisağ, Ũe wysokoŜĺ CD tr·jkŃta BCD 

jest r·wna 
3

2

a
, nastňpnie skorzystağ z zağoŨenia i zapisağ, Ũe wysokoŜĺ CD tr·jkŃta BCD 

jest czterokrotnie wiňksza od dğugoŜci odcinka ED. Jednak w dalszym rozumowaniu popeğniğ 

bğŃd, poniewaŨ przyjŃğ, Ũe dğugoŜĺ odcinka EF stanowi 
2

3
 wysokoŜci CD, a prawdziwa jest 

zaleŨnoŜĺ 
1

2
EF CE . W konsekwencji nie doprowadziğo to zdajŃcego do otrzymania tezy. 

Przykğad 11. 
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CzňŜĺ zdajŃcych popeğniağa bğŃd juŨ w poczŃtkowym etapie rozumowania, gdy naleŨağo 

ustaliĺ zaleŨnoŜci miňdzy bokami w tr·jkŃcie prostokŃtnym o kŃtach ostrych 30 ,60 . 

 

W przykğadzie 12. zdajŃcy bğňdnie wyznaczyğ dğugoŜĺ przyprostokŃtnej EF w tr·jkŃcie 

prostokŃtnym CEF. 

 

Przykğad 12. 

 
 

 

WŜr·d zdajŃcych, kt·rzy podjňli rozwiŃzanie, byğa jeszcze nieliczna grupa, kt·ra popeğniğa 

bğŃd polegajŃcy na przyjňciu konkretnych dğugoŜci bok·w. Takie pr·by rozwiŃzania sŃ o tyle 

zaskakujŃce, Ũe co roku w zasadach oceniania rozwiŃzania zadaŒ zamieszczana jest uwaga 
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o nieakceptowaniu rozwiŃzaŒ, w kt·rych zdajŃcy sprawdza prawdziwoŜĺ tezy jedynie 

dla konkretnych wartoŜci. Uwagi zamieszczane w zasadach oceniania odnoszŃ siň r·wnieŨ 

do sytuacji rozwaŨania przez zdajŃcych wyğŃcznie szczeg·lnych przypadk·w figur 

geometrycznych. Niepokoi r·wnieŨ fakt, Ũe nadal wielu maturzyst·w nie podjňğo nawet pr·by 

rozwiŃzania tego zadania. 

 

Zadanie 28. byğo kolejnym, kt·re sprawiğo tegorocznym maturzystom najwiňcej kğopot·w. 

Poziom wykonania (16%) byğ o cztery punkty procentowe wyŨszy niŨ w przypadku 

om·wionego powyŨej zadania 29. MaturzyŜci zmierzyli siň w nim z dowodem nier·wnoŜci 
22 2 0a a b b , kt·rej prawdziwoŜĺ naleŨağo uzasadniĺ dla kaŨdych dw·ch r·Ũnych 

liczb rzeczywistych a i b.  

 

NajczňŜciej stosowanym sposobem dowodzenia byğo r·wnowaŨne przeksztağcanie tezy 

twierdzenia, mimo Ũe wielu maturzyst·w tego w swoich rozwiŃzaniach nie zapisywağo. NiŨej 

poprawne rozwiŃzanie zdajŃcego, kt·ry trafnie formuğuje swoje uzasadnienie bez zapisu 

o r·wnowaŨnoŜci przeksztağceŒ (przykğad 13.). 

 

Przykğad 13. 

 
 

 
Niemağa czňŜĺ zdajŃcych, kt·rzy potrafili przeprowadziĺ bezbğňdne przeksztağcenia 

nier·wnoŜci do postaci, z kt·rej moŨna w ğatwy spos·b wnioskowaĺ o prawdziwoŜci tezy, 

opatrzyğa rozwiŃzanie niewğaŜciwym komentarzem. Istotna czňŜĺ takich niepoprawnych 
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komentarzy wynikağa z faktu, iŨ zdajŃcy nie uwzglňdniali zağoŨenia dla kaŨdych dw·ch 

r·Ũnych liczb rzeczywistych a i b; prawdopodobnie zdajŃcy nieuwaŨnie czytali treŜĺ zadania 

lub w og·le nie zauwaŨali tego zağoŨenia bŃdŦ uznali je za nieistotne. PoniŨej takie wğaŜnie 

rozwiŃzania (przykğad 14. i przykğad 15.)  

 

Przykğad 14.  

 

 

 

Przykğad 15. 
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Niekt·rzy zdajŃcy, mimo Ũe w swoich rozwiŃzaniach zapisywali zağoŨenie a b, nie 

uwzglňdnili go w formuğowaniu uzasadnienia i zapisali niepoprawny wniosek o przyjmowaniu 

wartoŜci nieujemnych przez kwadrat r·Ũnicy liczb rzeczywistych a i b, jednoczeŜnie 

zapisujŃc niepoprawny wniosek o przyjmowaniu tylko wartoŜci dodatnich przez kwadrat 

kaŨdej liczby rzeczywistej (przykğad 16.). 

 

Przykğad 16. 
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CzňŜĺ zdajŃcych przedstawiğa niepeğne rozwiŃzanie zadania, najczňŜciej przerywajŃc 

rozumowanie na etapie przeksztağcenia nier·wnoŜci, na podstawie kt·rej moŨna juŨ 

sformuğowaĺ komentarz uzasadniajŃcy przyjmowanie wyğŃcznie nieujemnych wartoŜci przez 

wyraŨenie 2b  oraz, wobec zağoŨenia a b, wyğŃcznie dodatnich wartoŜci przez wyraŨenie 
2

a b . Jednak zdajŃcy takich adekwatnych argument·w nie przytaczali i nie formuğowali 

odpowiedniego wniosku o prawdziwoŜci tezy. Takie rozwiŃzanie r·wnieŨ nie pozwalağo 

na przyznanie zdajŃcym maksymalnej liczby punkt·w (przykğad 17.). 
 

Przykğad 17. 

 
 

WŜr·d niepeğnych rozwiŃzaŒ byğy r·wnieŨ takie, w kt·rych zdajŃcy przeksztağcali lewŃ stronň 

nier·wnoŜci do postaci, kt·ra wymagağa rozwaŨenia kilku przypadk·w. PoniŨej przykğad 

takiego rozwiŃzania, w kt·rym zdajŃcy rozwaŨyğ dwa przypadki: 1) gdy liczby rzeczywiste a 

i b sŃ jednakowych znak·w i 2) gdy liczby rzeczywiste a i b sŃ r·Ũnych znak·w. Brakuje tutaj 

trzeciego przypadku ï gdy jedno z wyraŨeŒ jest r·wne 0 (przykğad 18.) 
 

Przykğad 18. 

 
 

Za takie rozwiŃzania moŨna byğo otrzymaĺ tylko 1 punkt.  
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AnalizujŃc rozwiŃzania bğňdne, zaprezentowane przez maturzyst·w, moŨna byğo dostrzec 

r·wnieŨ takie, w kt·rych bğŃd powstawağ juŨ na etapie przeksztağcania nier·wnoŜci. 

Typowym dla tegorocznych maturzyst·w bğňdem byğo zapisywanie wyraŨenia po lewej 

stronie nier·wnoŜci w postaci kwadratu r·Ũnicy liczby a oraz liczby 2b  (przykğad 19.), albo 

kwadratu r·Ũnicy liczby 2a  oraz liczby 2b  (przykğad 20.). CzňŜĺ zdajŃcych zapisywağa 

lewŃ stronň nier·wnoŜci tylko w postaci 
2

a b , pomijajŃc skğadnik 2b  (jak w przykğadzie 

21.). Powodowağo to istotne uproszczenie problemu.  

 

Przykğad 19. 

 
 
Przykğad 20. 

 
 

  


